Logaritmické rovnice

Logaritmus

Logaritmus je exponent, kterym kdyZ umocnime zakbgaritmu, dostaneme logaritmovatislo.
(jinak: logaritmus jako funkce hleda exponent, Yalermusime umocnit zaklad logaritmu,
abychom dostali logaritmovaréslo)

Méjme log, x=y ... a je zaklad logaritmu

X je logaritmovanéislo
y je logaritmus

Dle definice plati: log,x=y = x= &, kdea>0, a se nerovnall.

Logaritmus o zakladu 10 nazveme dekadicky logarstnkZne zapisuje bez uvedeni zakladu:
log,, x = log x
Logaritmus o zaklade (e — Eulerovaislo, e = 2,718) nazvemeijpozeny logaritmus, zapiSeme:

log, x=Inx

Vzorce pro peéitani s logaritmy:

log, (x[y) = log, x+ log, y log,1=0
Iogaﬁ =log, x-log, y log,a=1
Y log, a* = x

log, x* = ylog, x

Pro vypaet logaritmu odliSného zakladu nez 10 (dekadickatimus), uzijeme vzorce:

log, x=log,, x/log,, a

Postup pi feSeni rovnic s logaritmy:

1. Odlogaritmovani.

Pokud se podalogaritmickou rovnici upravit do tvarlog, (vyrazl) = log, (vyra22) miazeme pejit
k rovnicivyrazl = vyraZ2 . Této Upra¥ sefika odlogaritmovani

2. Uprava pomoci vzord

3. Substituce — nahrazeni sloaisiho vyrazu jednodussim

Danécisla vyjadete jako logaritmy f daném zaklagi
3{log,} 2{log,} -Yflog,s}  0.5{log}  0flog,} J2{log,}
Reste logaritmické rovnice:

log, 8= 3 log,, x=-2

log i—x log i—x
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log, x=-3

logx=3
lo L log,,10+ log, 24
9, 256 Y0 G *

log, 16— 3%*
log,, 0,1

1
|0 _ 2I0g749
9257
log,, 01

2[og, 25+ Jlog 64+ Iog%

log, (x+1)=3
log,(x—2)=4

Iog1 @+x)=-1

3
log,(5- 2x)=1
4og, (2x-1)= 1z
4[og, (5x— 4)= €

Iog(log2 [ log, s x:|) =0

Iogg(2I093[1+ Iogz{ 2- Iog)’sx}}) :%
Iogg(slogz[1+ log,{ + 2Iogx}:|): !
log,(x+5)=log, (2x- 1)

log, (X* =17)= log, (x+ 3)

Pomoci substituce:

log® x-logx*+2=0 K={10;10p¢
log” x+logx’ - 3= 0 K={0,00L1p
log,? x+log, xX’+2=0 K={0,25,0,F

log” x+logx*+2=0 K={0,03;08

1
log.? x+log. x*-3=0 K:{—;3}
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log, (x+5)=log, (2x— 1
2[ogx=log9

2ogx = log(x+ 6)

log, (X* + X) = log, (- 2x)

log, (X* - X) = log, (3- 3x)

log, (2x+ 3)- log, (x— 2)= Z
log(5x)+ log(x— 1)= 2

log(x+ 3)+ log(x— 3)= 2dogk+ 1
log, (4x— 4)- log, (3- x)= 2

log; (x* +2x)= log; 3) K={-§
logs (x+1)+log, x=1 K={2-3
log(x-2)+ log(&+ 4)= 3 K={1}
log, (x+7)-log, x=3 K={}

log, (2x+ 3)- log, (x— 2)= 2 K={ 3}

logx® —logx* +logx’ =12 K={ 100p
%Iog(2x+ 7)=logx-2) K={3}
2log,vx +log, x- 3= 0 K={ 2

—logi4+|og(10<)— 6= 0 K={1p
X

“log,~ +log, (3)- 4= 0 K ={ 3}
X

=-2

log, x+
2 log, x

1
7
10

logx*+2= >
log x

17

log? +———=
093(X+)+Iog§(x+1) 4

1
Iogi X3 - |092 X2 = 8
4



